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 قسم تكنولوجيا المعلومات والاتصالات

 

 

 

 

 

 رياضيات اسم المادة :       

 مدرسة المادة : م .م لقاء طارق هادي      

 اشتقاق الدوال المثلثية 

  اشتقاق الدوال الاسية 

 يةاشتقاق الدوال الزائد 

 الاشتقاق الضمني 

  اشتقاق الدوال اللوغاريتمية 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    



 

 

 الدوال المثلثية 

 

فً الرٌاضٌات ، الدوال المثلثٌة هً دوال ترتبط بالزاوٌة، وهً مهمة فً دراسة المثلثات 

وتمثٌل الظواهر المتكررة )كالموجات(. وٌمكن تعرٌف الدوال المثلثٌة على أنها نسب بٌن 

 ضلعٌن فً مثلث قائم الزاوٌة ، وٌكون مجموع زواٌا المثلث 081  درجة دائما.                 

 

 اشتقاق الدوال المثلثية 

 

 

 مثال : جد مشتقات الدوال التالٌة 
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 مثال : اوجد المشتقة التالٌة 
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 الدوال الاسية      

 

انها دالة اسٌة عادٌة    Rالمعرفة والمتصلة على مجال الاعداد الحقٌقٌة    f (x )ٌقال للدالة 

 ، اذا كانت تاخذ الصورة الرٌاضٌة   bاساسها هو العدد 



 

F ( x ) = b
x
      x, b €  R 

تعمل الدوال الاسٌة على وضع القٌمة العددٌة للرقم دون . هو عدد حقٌقً موجب b ≠1حٌث 

تكراره لأكثر من مرة ، حٌث ٌتم ضرب الرقم فً الاس الظاهر فوقه من اجل تحدٌد القٌمة 

 العددٌة لهذا الرقم ، كما تعمل على اٌجاد القٌمة التً توضح قٌمة العدد الناتج من معادلة ما .

 

 اشتقاق الدوال الاسٌة 

 

 

y = e 
sin x             مثال : جد مشتقة الدالة التالية  

 الحل : 

 

      
y = e

–3x    sin4x    مثال : جد مشتقة الدالة التالية  

 الحل : 

 

 



 

 

اشتقاق الدوال 

 الزائدٌة

y = x
3
 + 3

x           مثال : جد مشتقة الدالة التالية   

 الحل : 

 

 

 الدوال الزائدية 

 

، لكنها معرفة بواسطة القطع الزائد بدلا  هً تلك الدوال المماثلة للدوال المثلثٌة
 من الدائرة وهً تعتبر مشابهة للدوال المثلثٌة من حٌث الخواص والرموز .
 

tanh(x) = 
    ( ) 

     ( )
    

coth(x) = 
    ( )

    ( )
  

sech(x) = 
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csch(x) = 
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 f(x) = sinh (x 2)مثال : جد مشتقة الدالة التالٌة  

 الحل : 

)2 f '(x) = 2 x cosh (x 

 

 f(x) = 2 sinh x + 4 cosh xمثال : جد مشتقة الدالة التالٌة  

 الحل : 

f '(x) = 2 cosh x + 4 sinh x 
 

  ) xf(x) = cosh x / sinh 2(مثال : جد مشتقة الدالة التالٌة  

 الحل : 

f '(x) = [ h(x) g '(x) - g(x) h '(x) ] / h(x) 2 

= [ (sinh x 2) (sinh x) - (cosh x)(2 x cosh x 2) ] / (sinh x 2) 2 

 

 الدالة الضمنية

 

 الدالة الضمنٌة : هً دالة رٌاضٌة تمثل اقتراناً ضمنٌاً ، وتكون الدالة ضمنٌة  اذا 

كان المتغٌر التابع والمستقل ) المجال والمجال المقابل ( فً طرف واحد من             

3x2 + 2xy + y2 + 7 = 0      المعادلة ) كان الاقتران ضمنٌاً ( مثل  

 

 x3y5 + 3x = 8y3 + 1مثال : جد مشتقة الدالة التالٌة   

 الحل : 

3x2y5 + 5x3y4y' + 3 = 24y2y' 



3x2y5 + 3 = 24y2y' – 5x3y4y' 

3x2y5 + 3 = y' ( 24y2 – 5x3y4 )  

y' = (3x2y5 + 3)/(24y2 – 5x3y4 ) 

 

 1 =    مثال : جد مشتقة الدالة التالٌة        

   الحل : 
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 الدوال اللوغاريتمية 

ٌتم عدد ما بالنسبة لاساس ما بأنه الاس رهً الدالة العكسٌة للدوال الاسٌة وٌعرف لوغا

بالنسبة    1000المرفوع على الاساس والذي سٌنتج العدد  فعلى سبٌل المثال لوغارٌتم 

 لان  3هو  10للاساس 

1000 = 10x10x10 = 103        ٌمكن القول انه اذا كان ً فأن  x = byوعموما

 ٌعبر عن ذلك رٌاضٌاً بالعلاقة : yهو   bبالنسبة للاساس   x   لوغارٌتم 

Logb x = y 

  log10(1000) = 3والرجوع الى المثال ٌصبح :     



  Log xوٌرمز للوغارٌتم الطبٌعً بالرمز    (e)ٌسمى اللوغارٌتم طبٌعٌا إذا كان للأساس  

 .  Ln xدون ذكر للأساس أو بالرمز   

                     

  خاصية الضرب في اللوغاريتمات

    

 

 خاصية القسمة في اللوغاريتمات 

 



 خاصية لوغاريتم القوة

  

 

 

 اشتقاق الدوال اللوغاريتمية

 

 تكون المشتقة هً : (e)إذا كانت الدالة لوغارٌتمٌة طبٌعٌة للأساس   

 

 

 

  
 ln [ ( ) ] = 

 

 ( )
   ( ) 

 تكون:  ( a )وبالنسبة للدالة اللوغارٌتمٌة لأي أساس   

 

 

  

 y  =  Log a (x2 + 2 )   اوجد مشتقة الدالة :مثال : 
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    اوجد مشتقة الدالةمثال : 

 الحل : 

 ٌمكن كتابة المعادلة على الصورة الأبسط بأخذ اللوغارٌتم أولا :

 

 

 

 

 مثال : اوجد مشتقة الدالة التالية   
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 تمارين

 

 

  f(x) = 5x
2
 + x

3
 – 7x

 مثال : جد مشتقة الدالة التالية 4

:  الحل  

f(x) = (5x
2
 + x

3
 – 7x

4
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f ’ (x) = = 5 × 2x + 3x
2
 − 7 × 4x
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f ’ (x) = 10x + 3x
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 مثال : اوجد المشتقة التالٌة 
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 الحل :        
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 مثال : اوجد المشتقة التالٌة 

 

 


